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Wie bekannt, ist die allgemeine Form eines linearen Funktionals im
Raume ¢ die folgende:
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Nach einem allgemeinen Satze von S. Banach ('), kann ein solches
Funktional, ohne seine Norm zu vergriissern, anf den ganzen Raum m fort-
gesetzt werden (nicht eindeutig). Kine von solchen Fortsetzungen wird
durch die Formel [2] geliefert, welche fiir jeden #€m einen Sinn hat. Der
folgende Satz charakterisiert diese Fortsetzung als die ecinzige, welche
die Norm nicht vergrossert.

Satz 2. Jede Fortsetzung eines in ¢ gegebenen linearen Funktionals
auf m, die nicht durch Form [2] ausgedriickt wird, vergrossert notwendig
seine Norm.

Satz3. Dic allgemeine Form einer totalstetigen (bzw. einfach stetigen)
linearen Operation, die !, in sich abbildet, wird durch
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n=1
gegeben, wobei die Reihen
il
Zlawm|r n=12 ... 6]
m=1

gleichmissig in n konvergieren (bzw. konvergieren und beschrinkte Sum-
men haben).
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MATEMATHEA

M. KEJIGIU u M. JABPEHTLEB
K TEOPITH KOHO®OPMHEIX OTOBPARKEHMI
(Ipedcmasaeno axadexuror H. H, Jysunun 2 XIT 1934)

IIyers D ecre obaacts Hoprama, orpaEnuennas cupaMiIseMol EpHBOMH
T, u nycrs =/ (¢) ecrts pyHROUA, peannsyiomad KoH(GOPMHEOS OTOGpaKeHHS
kpyra |#| <1 ma obaacre . Pax rpamudesx sazat reopum Pymrrnui ¢so-
AuTeA K BOIpOCY o mpexcrasmmocTn gysrunm In [f'(¢)| mpm |2| <1 unre-
rpanom Ilyaccora. B mepBoil wactnm Hacrosimeil SaMeTEH JaeTCH pemIeHHe
aTOfl 8aKauM, & TakiEe sajnad, ¢ Helf csazamEmX. Bo Bropoil wacTm paceuarpu-
BaeTCA BOMPOC O npepcrasumocTw ynenuu 2=—0 (w) obparHoii mua w=—f(z)
PEIOM HOJIWHOMOE.

Tosaarw Asai. Hays CCCP, 1935, rom I, N .2_3
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1,Teopema |. Cymeersyer onmOCBASHAs M OfHOIUCTHAH# obiaacTs A,
oTanvHad Oor Epyra |w|<1, orpaEuvenRas cnpaMIseMoll KpuBOiH, comepma-
mag TO9RY w=0_ u Taxad, 4T0 OpH KOHPOpMEBOM oToOpaxkeHHN BTOH ObGmACTH
Ha kpyr |2 | <1, s=¢(w), ¢ (0)=1{), Bcakxaa xyra vy, npuuazrexamas I, Depe-
XOAWT B Iyry ORKpyxHOCTA |#|=1 TOil %e NIMHH,

Ormernm psjt cBolicTB odaacru A.

Ceoificrso 1. llas ¢dymenmm, pawomeil kordopMHOe oToOpameHHe
xpyrad 2| << 1 na obaacrs A, In | f (¢) | me mpencrarnm naTerpanom Ilyaccoma..

pofterso 2. Hakosm 6m mu Gman guexa 8 >0, K >0, cymecrsyor
amona s >0, p <1 u ma wpumsoit |p(w)|=p cucrema ayr ¢ cymmoll mmHH
paBHOIl ¢, Takie uTo mpu oroGpamennu A Ha Kpyr |#| <1 ayram y; cooTBer--
CTBYOT AYIH OKPY/RHOCTH |Z|=—g¢, cyMMa /UHH KOTOPHX Goabmme, uem:
K|ln %—14.*

BoficrBo 3. Ilyors » womdopMmEmE pagnyc oOxacta A, COOTBET-
oryomall Touke w=0, (r=|¢'(0)]), m myers { () pyEENNs, TpaRHILHAA
B saMEEyTOH oGaactu m yaosaersopsomas yoaosuw | (0)|=1. Cymecrsyer
a0coawoTHas KOHCTaRTA @ > 1, TaKas 4TO

I W (w) |- |dw| > 2mra.
T
Hs paccmorpennii B. M. Omupuopa (*) m cBoiicrBa 1 obmactu A Hemo-
CcpejcTBeHHO BHTekawT Jarbuedmue cpoficTBa obfmacta A.
Croficrso 4. B obaaetu A eymecrsyer pyarmua F'(w), upegcrasumas
"B A unrerpaaou Komm m takas, aro EyTpu A nmeem: | F(w)| > 1, a ma rpa-
Emnne A mourm Beioxy |[F(w)|=1.
Ceoiicrro b. Jus obracTn A He CYIecTBYeT HOJNHON CHCTEME TOJH-
HOMOB, OPTOTOHAJILHLIX @O KOHTYPY I
2. llyere D npousBoanEAA ORHOJUICTHAN U OXHOCBA3HAS 00JacTh, Orpa—
HHYCHHASA culmunﬁemuﬁ kpusoii ' 1 cogepmamas rToary w=0, OGozmasum
uepes J, (W™ noammom

7y i 0
Iy (W) =w ¢, w?+ ... +c, w"
peannayiomuii MUHIMYM HHTeIpaia:

[ 1P o) || duw],
2
rae:

P (wy=w+a,w?+ ... 4+a,w"

Obosmauum uepes K Eiacc opHoCBASHEX obaacrell, OrpaHMYeHHBIX
copamasemoii kpuBoit w rakmx, uro ln |f' (¢)| npencrasmy muTerpazom Ilyac-
cona npu |2 | <1, rae w=/f(¢), f(0)=0 ecrs ¢yurnna, mxanomas KoBPOPM-
HOe oTobpamenHue Kpyra Ha obaacre D,

Kaace K, cozepmur Bce 06aacTH, OTpaEHYEHERE CHPAMIAEeMOI EPHBOi
1 mpuHajizemamne kaaccy R (m,+ oo) man raaccy R(— oo, M).

HKaace K; raxme conepmur Bce obaactu, rpamnnna I' kotopux obaanaer
CHASAYIOMUM CBOIICTBOM: CyIIecTsyer uucao p, p >0 Taxoe, uro KaxoBa O
BHH 6maa xyra y, y (T, orHOmenne AamEH y K ee jamaMeTpy He OoxbIme p.

* 910 cBOHCTBO DOKA3HBAET, UTO HEBO3MOKHO CYINECTBeHHO 0GOOINBTL OXHY Teo-
peny M. JappenTrena (1).
** HoannoMu Jy, (w) 6uan sunepsue pacemorpern G. Julia.
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Teopexa 2. Jlxa Toro 9r00H mOCAEL0BATEABHOCTE IOANHOMOB o, (W)
CXOZHIach BHYTpU obuactu A, x GyErmam, pawmed kordopmEOe orobpame-
mme A Ha xpyr |2|<{1, ¢(0)==0, ¢ (0)=1, meobxomumo m NOCTATOYHO,
aro6m D npmuamrexana knacey K. Eeau ofracte D npuramiemur kiraccy
K,;, To cxonaMocTh PaBHOMEPHA B saMEHYTOi oOxactu D.

(DOE3ERO-MaTeMATHYLCERN HHCTHTYT Hoerynuao
um. B. A, Crexrosa Aranemnn Hayr CCCP. 2 XII 1934,
Mockza,
MATHEMATIQUES

SUR LA REPRESENTATION CONFORME
Par M. KELDYS (KELDYSCH) et M. LAVRENTJEY
(Présenté par N. Lusin, de I' Académie, le 2. X11. 1934)

Soit D un domaine de Jordan, limit¢ par une courbe rectifiable et
soit w=/(z) la fonction qui réalise la représentation conforme du cercle
|2| <1 sur D. Quelques problémes limites de la théorie des fonctions se
réduisent & la question suivante: la fonction In [f'(2)|, est-elle représentable
par l'intégrale de Poisson dans le cercle |2|<1? Dans la premisre partie
de cette Note nous donnons une réponse i cette question et & quelques
questions qui &'y rattachent. Dans la deuxiéme gpartie nous obtenons une
propriété des polynémes extrémaux introduits par M. Julia.

1. Théoréme 1. 11 existe un domaine A, simplement connexe, uni-
valent, limité par une courbe rectifiable T, renfermant l'origine; ce domaine
ne coincide pas avec le cercle [w|<C1 et jouit de la propriété suivante:
dans la représentation conforme z=—g¢(w), ©(0)==0, de A sur le cercle
|#| <1, il correspond & chaque arc y, y ( T, une arc de méme longueur
sur la circonférence |2|=1.

Indiquons quelques propri¢tés nouvelles du domaine A.

l-re propriété. Soit w=Ff(2) la fonction qui réalise la représenta-
tion conforme du cerele |#| <1 sur A. La fonction In |f'(2)| n'est pas re-
présentable par l'intégrale de Poisson dans le cercle |z| < 1.

2-me propriété. Quels que soient deux nombres positifs K et 9, il
existe deux nombres ¢ <1 et ¢ >0 et un systome d’arcs y;, dont la somme
des longueurs est égale a ¢, sur la courbe [g(w) | =9, tels que dans la re-
présentation conforme de A sur la cercle | 2] <1, il correspond aux ares v,
un systéme d'ares de |2|==p, dont la somme des longueurs est plus grande
que K |lng|—1—8%

3-me propriété. Soit ¢ (w) une fonction régulitre dans le domaine
ferme A, et telle que, |4 (0)|=|¢ (0)|. Tl existe une constante absolue
a, telle que

J | b (w) || dw | > 2% +-a.

r

* 11 résulte de cette propriété que les théorémes 5 ¢t 6 de M. Livrentjev (1) ne
sont pas susceptibles d’une généralisation essentielle.

Comptes Bendus de "Acaddmie des Seienees de 'URSS, (025, vol. 1. & 2—3
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En comparant la premiére propriété de A avec quelques résultats de
V. Smirnov (8), on obtient les deux propriétés suivantes de A.

4-me propriété. Il existe une fonction F (w), représentable par 'inté-
grale de Cauchy & l'intérieur de A et telle qu’ & Vintérieur de A [F(w)|> 1,
ot sur la frontiére de A on a | F'(w)|=1 presque partout.

B-me propriété. Il n'existe pour le domaine A aucun gystome
complet de polynémes orthogonaux sur le contour I.

2. Soit D un domaine simplement connexe quelconque, limité par
une courbe rectifiable T, renfermant l'origine. Désignons par J, (w) le poly-
nome

Iy (W) =w g -« . . =y W

qui donne la valeur minimale & l'intégrale

I]Pﬂ(w)ldw, o P, (w)—w-+a,uw’ 4+ ... 4+ a,w"F
r

Désignons par K,la classe des domaines limités par les courbes recti-
fiables et tels que In |f'(2)| est représentable par lintégrale de Poisson
dans le cercle 2| <1, ol f(2) réalise la représentation conforme du cercle
| 2] << 1 sur D(f(0)=0).

La classe K, contient les domaines limités par les courbes rectifiables
et appartenant & la classe R(m,+ o) ou & la classe Ii(— oo, DMy**,

La classe K, contient aussi les domaines, dont la frontitre T jouit de
la propriété suivante: il existe un nombre positif p, tel que, quel que soit
I'arc v,y ( T, le rapport de la longueur de Y & son diamétre est inférieur a p.

Théoréme 2. Pour que la suite des polyndmes J,(w) converge
% l'intérieur du domaine D vers la fonetions ¢ (w), réalisant la représenta-
tion conforme du domaine D sur le cercle |2|<1, (p(U)=0, (9" (0)=1),
il est nécessaire et suffisant que D appartienne & la classe K. Si le
domaine D appartient & la classe K, la convergence est uniforme dans le

domaine fermé D.

Institut physico-mathematique V. Stekloft de ' Académie Manuserit regu
des Sciences de 'URSS. Moscou. le 2. XII. 1934.
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* Les polynomes Jy, (w) ont été introduits par M. Julia.
+* La deéfinition des classes R (m, + o) et B (M, + o) voir L. c., p. 2,



