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Le but de cette note est d’indiquer quelques propriétés des fonc-
tions " analytiques et de faire une application d la correspondance des
tfrontiéres dans la représentation conforme.

I. LEMME FONDAMENTAL. Soit D, et D, deux domaines
simplement connexes sans point commun contenus dans
le plan dela variable z=x--iy. Supposons que D, con-
tient le point z, et D, contient z. Réalisons par les
fonctions f,(2) et f,(2) les représentations conformes
des domaines D, et D, sur le cercle |a|<1, w=u }iv, de
telle maniere que f,(2)=f,(z)=0. Alors on a

FEIIA @)=, 2,
égalité a lieu si DyetD; sont des demiplans complémen-
taires définis par la droite
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La démonstration de ce lemme n’est pas compliquée. Nous le dé-
montrons en faisant varier les frontieres de D, et D,.

On peut déduire de ce lemme le théor2me connu de MM. Koebe et
Bieberbach: "

Soit D un domaine simplement connexe contenant
le point z=0 et dont la frontiére contient le point

Ze— ; Alors, si w=f(2) réalise la représentation conforme
dudomaine D surle cercle iw <1, f(0)=0, nous avons:
fO=1.
En effet, posons .z=;i-m,3*. Alors les deux branches de cette fonc-

tion realisent les représentations conformes du domaine D sur deux domaines
simplement connexes D, et D, sans point commun. Donc, pour la fonction

w=F @)=f(; —#),

dont les deux branches réalisent les représentations conformes des domai-
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nes D, et D, sur le cercle |®|< 1, nous avons F(%) =fF (— ;) =0k
Donc, d’aprés le lemme,
1
(3

et, en remplagant F par f, on a

|/ O)]=L1

En applicant le lemme fondamental on peut démontrer de méme la
proposition suivante:

-

(=g

THEOREME 1. 1. Soit D un domaine simplement connexeay ant les
propriétés suivantes: 1) D contient les points 2=0, z,, 2,, 0il |z,| =|2,| =1
2) Chaque courbe joignant les points 2, et z, et contenue dans D coupe
le segmient (—e, -|-¢), e >0, de I'axe réel. Soit w= f(2) la fonction qui
réalise la représentation conforme du domaine D sur le cercle |w|<(1 et
telle que f (z,)=0; alors

1) 1—1f ()| <K, (;)B K, étant une constante absolue.

2) Désignons par E l'ensemble des points {z} de la frontiere de D
tels que: a) chaque courbe, contenue dans D, joignant un point acces-
sible quelconque z de £ et le point z,, coupe le segment (—e, -}-¢),
b) quel que soit le point 2 de £ nous avons |z|=r. Alors dans la repré-
sentation conforme il correspond & I'ensemble £ un ensemble de la cir-

2 g il \9 .
conférence, dont la mesure est inférieure a K, (—:) , K, étant une constante
absolue.

2, Soit D un domaine simplement connexe et F la frontiére de D.
Posons, les définitions suivantes:

DEFINITION L. Soit z, et z, deux points de D. Nous appellerons
distance relative de 2z, et 2, la limite inférieure des longueurs des
courbes contenues dans D et joignant z, et 2z,. Nous' désignons cette
distance relative par d. (z,, 2,). 2

DEFINITION II. Soit z un point accessible de F. Nous dirons que le
point z est atteint par un angle d’ordre a, si quel que soit un nombre
positif p on peut toujours définir un cercle de rayon plus grand que p®
contenu dans D tel que la distance relative du centre et du point 2 soit
egale a p,

Cn peut démontrer le théortme suivant:

THEOREME II. Dans la représentation conforme du
domaine Dsurle cercle [w/<1 a I’ensemble des points de
F atteints par des angles d’ordre deux il correspond sur
la circonférence lwj=1 un ensemble de mesure 2r7),

') Ce théoréme est une généralisation d'une proposition publiee dans les ,Comptes.
rendus®, p. 1407, 1927.
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D’ailleurs on peut construire un domaine -jordanien D, tel que dans
la méme représentation conforme il correspond & I'ensemble des points

de F atteint par des angles du premier ordre un ensemble de mesure nulle
de la circonférence ).

[Wissenschaftliche Berichte der Moskauer Staatsuniversitat, H. I, 1934.]
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B BacToameil sameTke JRaeTcs IPH3HAK, KOTOPOMY ROJIKHO yHOB-

AeTBOPATH MHOXKECTBO TOYex E TPaHHIB OJAHOCBA3HOH 06AaCTH D pns
toro, uTo6u npu KondopmuoM orobpamenun D Ha Kpyr mHomecTBy £
OTBEHAJ0 H2 OKPYXKHOCTH MHOXECTBO MNOJHOH MEpHL

P

|Yuenme samucky MIY, Bmm. II, 1934.]

) Cet exemple est une generalisation d'un exemple indique par M., Wenlaminofi .



